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Clasaa Vll-a

Problema 1. a) Determinati numerele naturale abed , stiind ¢ vacd ++/ad =ab .

1 1

1
+ +...+
543 J7++5 V2025 ++/2023

Notatia [a] reprezintd partea intreagd a numarului real a.

. Calculati [X] .

b) Consideram numarul real X =

Solutie

8) AC +Vad €N = CH = K2, 20 = P2ovvveoeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeseeseeesesssesseeseesssesssssssssesseneees 1p
Vacd <31, Jad <9=ab<40= ad < {16, 25,36}

a=1d=6=c=9, 196 +/16 =14+4 =18 = abcd =1896

a=2d=5=>c=2, v225++/25=15+5=20= abcd = 2025

Q=30 =6 =530 2 K2, oo et eerenns 2p
b) x:ﬁ_ﬁ+ﬁ_£+...+ e 1p
2 2 2
x:—m: x:M ................................................................................ 2p
2 2
1<\/§<2:>§<x<4—24: [X] =20 1p

Problema 2. Pe o tabla din clasd, la inceput, este scris tripletul (\/g, 50, \/128). La un pas, daca

pe tabld este scris tripletul (a,b,c), Dan sterge acest triplet si scrie in locul lui tripletul

(b+2c c+2a a+2b
3 ' 3 3

) . Acest procedeu poate continua in oricat de multi pasi.

a) Ce triplet se va obtine dupa primii doi pasi in care se aplica acest procedeu?
b) Stabiliti daca, dupa mai multi pasi de aplicare a procedeului, Dan poate obtine tripletul

(V2,38 162
Solutie

a) Tripletul initial (2v2, 5v2, SJE) ..................................................................... 1p



le>(7\/§, 42, 4@) ........................................................................................... 1p

—22 (42, 642, sﬁ) ............................................................................................ 1p
b) Observam ca b+ 2 + c+2a + a+2b = 3a+30+3c =a+D+Co 1p
3 3 3 3
Procedeul pastreaza invarianta suma celor trei termeni ai tripletului. .................... 1p
8 +/60 ++/128 =152, iar ~/2 +/98 ++/162 =17+/2 . Deci nu este posibil. ....................... 2p

Problema 3. Fie ABCD un paralelogram, iar ACNBD={O}. Punctul M este mijlocul laturii AB,

CM N OB={P}si AP N CD={E}. Daci aria paralelogramului ABCD=72 cm?, determini aria
patrulaterului ABED.

Solutie
Notam APNBC={R}
In A ABC, CM si BO sunt mediane,
BONCM={P}=
P=centrul de greutate al AABC................. Ip| v P

PeAR = AR= mediana din A in AABC = R este mijlocul lui BC................... 1p
Din (ULU) AABR=AECR= AB=EC .......ccoootiiiiirii e 2p
AB||CE, AB=CE= ABEC paralelogram ..........cccccceceriririininiiiene s 1p

A
A = %CD =36 Ccm°, Ay = Accg cvrrnnnn. 1P, Augeo = Assen + Acce =108 CMP ... 1p

Problema 4. Fie ABCD un dreptunghi cu AB=2-AD. Notam cu M mijlocul laturii AB. De aceeasi
parte cu punctul C fata de dreapta AB construim triunghiurile echilaterale BME, respectiv MDF. Fie
DC n MF={P}. Fie T mijlocul laturii CD.
a) Aratati ca A, T si F sunt puncte coliniare.
b) Aratati ca PE || FC.
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Solutie

a) ABCD dreptunghi, AB=2.-AD=2-AM, DC=2-DT = A o »
AMTD patrat si MBCT patrat...........ccccvrvernnnenn. 1p
Fie O mijlocul lui DM =TO L DM, FOLDM, O€AT,

F, T, AcOliniare .......ccccooevveeveeececeecee e, 1p 2
b) Daca AMEB echilateral = <«<TME =90° - 60° =30°,
MT=MB=ME , <TMF =60° - 45° =15°, <EMF =15°, E
AMTPZAMEP (LUL) ..o 1p | » ~T c
IMEP =<xMTP, <MEP =90° .....ccecviiiiiieee, 1p
ADMC dr. isoscel = DM=MC, DM=MF = F
AMFC isoscel cu MF=MC, <«CMF =45°-15°=30°......1p

<FME =15° =(ME bisectoarea <«xFMC = ME_LFC .....1p
ME_LPE, MELFC = PE||FC ...ccoceiieeeeeeeeee e, 1p




